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El Se mi na rio de Fi lo so fía y Ma te má ti cas de l’Eco le Nór ma le
Su pé rieu re de Pa rís, que vie ne ce le brán do se des de ha ce
años ba jo la di rec ción de tres cien tí fi cos fran ce ses, J. Dieu- 
don né, M. Loi y R. Thom, de di ca sus es fuer zos a sus ci tar y
fo men tar el de ba te de ideas que el im pe tuo so de sa rro llo
de las ma te má ti cas ha pro vo ca do en el mun do en te ro. Ma- 
te má ti cos, ló gi cos, fi ló so fos, fí si cos, lin güis tas, es pe cia lis tas
en in for má ti ca, con fron tan du ran te es tos se mi na rios su pro- 
pia re la ción de pro duc ción, de uti li za ción, de re fle xión o de
di fu sión con las ma te má ti cas. Asi pues, pe se a que, al ho- 
jear es te li bro, el lec tor no es pe cia lis ta en cuen tre fór mu las y
grá fi cos apa ren te men te in com pren si bles, no de be ría asus- 
tar se por que, de he cho, de lo que aquí se ha bla ya for ma
par te in te gran te, quié ra lo o no, de nues tra cul tu ra y de su
pro pia vi da co ti dia na.

Es ta an to lo gía de tex tos, pro ve nien tes de las con fe ren cias
dic ta das y de ba ti das du ran te es te Se mi na rio, se cen tra par- 
ti cu lar men te en la re la ción cru cial de las ma te má ti cas con el
len gua je por una par te y, por otra, con la rea li dad. Así es
có mo es tu dios fi lo só fi cos y aná li sis his tó ri cos van tra zan do
las gran des co rrien tes del pen sa mien to ma te má ti co.

De los do ce au to res que par ti ci pan aquí en es te de ba te, to- 
dos gran des es pe cia lis tas en sus pro pias áreas de es tu dio e
in ves ti ga ción, des ta ca mos en es pe cial a tres, más co no ci- 
dos in ter na cio nal men te, no só lo en tre cien tí fi cos, sino tam- 
bién en el ám bi to más am plio de la cul tu ra hu ma nis ta: B.
Man del brot, di rec tor de In ves ti ga ción en el Tho mas J. Wa- 
tson Re sear ch Cen ter de IBM, en Whi te Plains, Es ta do de
Nue va Yo rk, y fun da dor de la teo ría de los frac ta les, ejer ce
una gran in fluen cia en ma te rias que van des de la geo gra fía
has ta la bio lo gía; J.-M. Lé vy-Le blond, pro fe sor en la Uni ver- 
si dad de Ni za y un gran di vul ga dor de las ma te má ti cas en
un con tex to cul tu ral mu cho más am plio que el es tric ta men- 
te es pe cia li za do; y, fi nal men te, R. Thom, miem bro del Ins ti- 
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tu to, pro fe sor en el Ins ti tut des Hau tes Etu des Scien ti fi ques
de Bu res-sur-Yve tte, Pa rís, ex per to co no ci do in ter na cio nal- 
men te en to po lo gía al ge brai ca, Me da lla Fiel ds 1958 (equi- 
va len te al Pre mio No bel en el cam po de la ma te má ti ca) y
au tor de un li bro im por tan te ti tu la do Sta bi li té struc tu re lle et
mor pho ge né se (1972).

El ar tícu lo de J.-M. Lé vy-Le blond, «Fí si ca y ma te má ti ca», es
una adap ta ción de su con tri bu ción, con el mis mo tí tu lo, a la
En c y clo pae dia Uni ver salis, que au to ri zó su re pro duc ción en
es ta an to lo gía.

El ar tícu lo de R. Thom, «Ma te má ti ca y teo ri za ción cien tí fi- 
ca», fue pu bli ca do an te rior men te en el n.º es pe cial («La cul- 
tu ra cien tí fi ca en el mun do con tem po rá neo», 1979) de la
re vis ta «Scien tia», que au to ri zó su re pro duc ción en es ta an- 
to lo gía.
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Pró lo go

Mau ri ce Loi

Crea do en 1972 en la Es cue la Nor mal Su pe rior de la
Rué d’Ulm, con el es tí mu lo de la sec ción de fi lo so fía y a fin
de per mi tir la con fron ta ción de ideas vi vas so bre las re la cio- 
nes en tre fi lo so fía y ma te má ti cas, el Se mi na rio de Fi lo so fía
y Ma te má ti cas ha ex pe ri men ta do un im por tan te de sa rro llo.
La pre sen te co lec ción de tex tos pro po ne a la con si de ra ción
del lec tor una se lec ción de las con fe ren cias allí pro nun cia- 
das du ran te los úl ti mos años. Es ta se lec ción ofre ce una
ima gen ade cua da de las ac ti vi da des del se mi na rio, pe se a
no con te ner de ter mi na das con fe ren cias de va lor, sea por- 
que no exis te tex to es cri to de las mis mas, sea por que su
ca rác ter téc ni co ha im pe di do su in clu sión en un li bro des ti- 
na do a un pú bli co lo más am plio po si ble. Ca da año se ce le- 
bran más de vein te se sio nes, a me nu do con un cen te nar de
par ti ci pan tes: ma te má ti cos, fi ló so fos, fí si cos, ló gi cos, lin- 
güis tas, bió lo gos, ci ber né ti cos, in for má ti cos, pro fe so res y
es tu dian tes de las uni ver si da des de Pa rís y de pro vin cias,
alum nos de las Es cue las nor ma les su pe rio res, etc. Es te pú- 
bli co emi nen te men te plu ri dis ci pli na rio es una de las ca rac- 
te rís ti cas prin ci pa les del se mi na rio, de bi do pro ba ble men te
al he cho de que la fi lo so fía es tá aquí en el nú cleo del pro- 
yec to. No se tra ta de una sim ple yu x ta po si ción de dis ci pli- 
nas in co ne xas, ni de un im pe ria lis mo ma te má ti co que des- 
em bo ca en la mate ma ti za ción de al gún enun cia do fi lo só fi- 
co o li te ra rio, cu yo in te rés se ría a me nu do dis cu ti ble; por el
con tra rio, se tra ta más bien de ten ta ti vas de des cu brir la
his to ria ocul ta en las teo rías que em pie zan a es bo zar se, sin
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por ello des de ñar los re sul ta dos de fi ni ti va men te al can za dos
en las ma te má ti cas del pa sa do. En un mo men to en que
asis ti mos a con mo cio nes ca da vez más fre cuen tes, re fle xio- 
nar so bre las for mas del sa ber y so bre los me ca nis mos de
su pro duc ción es una ta rea ne ce sa ria, y apa sio nan te.

De he cho, Wi ttgens tein se equi vo có al pre ten der que
ma te má ti cas y fi lo so fía no tie nen ya, en ri gor, na da que de- 
cir se. Es ta po si ción ex tre ma re sul ta de com bi nar un for ma- 
lis mo me z qui no con un cons truc ti vis mo em pe der ni do.

Es cier to que la fi lo so fía pa re ce ha ber se des pe ga do más
y más de la cien cia y que aho ra, ig no ran do la an ti gua tra di- 
ción de Ta les y de Pla tón, no apre cia en el es píri tu de és ta
el va lor que le co rres pon de. A fi na les del si glo XIX, es ta tra- 
di ción con ser va ba to da vía su vi gor en Fran cia, co mo lo
ates ti gua el pri mer nú me ro de la «Re vue de mé ta ph y si que
et de mo ra le», pu bli ca do en 1883; Xa vier Léon su bra ya ba
allí la pre di lec ción de los fi ló so fos por las cien cias ma te má- 
ti cas, ese gran ar te de re cur sos ina go ta bles, sur gi do de la
in te li gen cia hu ma na si guien do el ejem plo de la fi lo so fía.
Hoy, sin em bar go, es ta savia nu tri cia de la es pe cu la ción fi- 
lo só fi ca per ma ne ce ig no ra da por la ma yo ría de los fi ló so- 
fos, que se han vuel to ca si mu dos por lo que a ella res pec- 
ta. Por su par te, los ma te má ti cos se en cas ti llan a me nu do
en los as pec tos téc ni cos de su ar te y des pre cian lo que les
pa re ce va na pa la bre ría, sin aper ci bir se de que, cuan to más
pro gre sa una cien cia, tan to más ne ce si ta da es tá, pa ra per- 
ma ne cer au tén ti ca, de un cam po re fle xi vo, de una con cien- 
cia en el sen ti do de Hus serl. Por que la cien cia no cons ti tu ye
un mun do apar te, co mo pre ten den al gu nos po si ti vis tas
con tem po rá neos; sus raíces se hun den en la cul tu ra de un
pue blo a la que nu tre en re ci pro ci dad. Ais lar una teo ría de
aquel mo vi mien to de ideas que la ha in tro du ci do y de las
in ten cio nes que la han acom pa ña do, con si de rar la úni ca- 
men te co mo un cuer po de teo re mas que hay que de mos- 
trar, equi va le a sus ti tuir un pen sa mien to vi vo y sig ni fi ca ti vo
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por un pen sa mien to muer to, ig no ran do el es tre me ci mien to
de la men te que lo con ci be.

Así, la de mos tra ción ma te má ti ca, ese útil in sus ti tui ble
del pen sa mien to, co rrió pa re ja con el es píri tu ló gi co de los
grie gos, con su re tó ri ca y su ar te. No es ex tra ño, pues, que
su pen sa mien to ma te má ti co po se ye ra un es ti lo, al igual
que la es cul tu ra; ni lo es que las es ta tuas del Par te nón da- 
ten de un si glo en el que las ma te má ti cas ex pe ri men ta ron
un avan ce sin pre ce den tes. Y ellas, a su vez, con tri bu ye ron
al de sa rro llo de la ra zón. Quien vi ve en un mun do po bre en
ma te má ti cas no po see la ra zón for ma da co mo la del que vi- 
ve en con tac to con el ri gor y la ele gan cia de los mo dos de
ra zo na mien to ma te má ti co.

En épo ca más re cien te, Al bert Laut man pen sa ba que el
amor, la poesía, la con tem pla ción de las obras de ar te, las
ma te má ti cas, son to das una mis ma co sa, más real que lo
que se cree que es real; no so la men te creía en la uni dad de
las pro pias ma te má ti cas a tra vés de to da su di ver si dad, sino
tam bién en la uni dad de la in te li gen cia y de la cul tu ra; y es- 
ta fe era mar ca in ne ga ble de una vo ca ción fi lo só fi ca ejem- 
plar.

El éxi to de nues tro se mi na rio es tan to más in te re san te
cuan to que se sitúa en contra de ideas re cien te men te di- 
fun di das so bre la inu ti li dad de la fi lo so fía, cu yo pa pel en los
pro gra mas y ho ra rios de la en se ñan za es ca da vez me nor.
Sin em bar go, la his to ria de las cien cias nos en se ña que la fi- 
lo so fía es a me nu do el re sor te ne ce sa rio pa ra des cu bri- 
mien tos cien tí fi cos fun da men ta les, que se ha lla en el ori gen
de una nue va teo ría, de un nue vo pun to de vis ta o de una
re vo lu ción del pen sa mien to.

Así, por ejem plo, el des cu bri mien to de co sas tan «sim- 
ples» y «fá ci les» co mo las le yes fun da men ta les del mo vi- 
mien to, que hoy se en se ñan a los ni ños, re qui rió un es fuer- 
zo con si de ra ble, y a me nu do in fruc tuo so, por par te de al- 
gu nas de las in te li gen cias más pro fun das y po de ro sas de la
hu ma ni dad. A és tas, no so la men te les co rres pon dió des cu- 
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brir y es ta ble cer di chas le yes, sino que tu vie ron pri me ra- 
men te de crear y cons truir el am bien te mis mo que hi cie ra
po si ble tal des cu bri mien to. Pa ra em pe zar, fue ne ce sa rio
pro du cir to da una se rie de nue vos con cep tos y ela bo rar
una idea nue va de la na tu ra le za, una nue va con cep ción de
la cien cia, o lo que es igual, una nue va fi lo so fía. Hoy nos re- 
sul ta ca si im po si ble apre ciar en su jus to va lor los obs tá cu los
que hu bie ron de su pe rar se pa ra es ta ble cer esas le yes, así
co mo las di fi cul ta des que las mis mas im pli can y con tie nen:
co no ce mos de ma sia do bien los con cep tos y prin ci pios que
cons ti tu yen la ba se de la cien cia mo der na; o, di cho más
pre ci sa men te, es ta mos de ma sia do acos tum bra dos a ellos.

Era pre ci so rom per pri me ra men te con la fí si ca de Aris tó- 
te les, fun da men ta da en la per cep ción sen si ble y re suel ta- 
men te anti ma te má ti ca. Es ta fí si ca se ne ga ba a subs ti tuir los
he chos de la ex pe rien cia y el sen ti do co mún por una abs- 
trac ción geo mé tri ca y re cha za ba la po si bi li dad mis ma de
una fí si ca ma te má ti ca al su bra yar la in ca pa ci dad de las ma- 
te má ti cas pa ra ex pli car la cua li dad y dar cuen ta del mo vi- 
mien to. De acuer do con la fí si ca aris to té li ca, no era po si ble
con ce bir ni cua li dad ni mo vi mien to en tér mi nos de esos en- 
tes abs trac tos que son las fi gu ras y los nú me ros.

Co mo Ale xan dre Ko y ré su bra yó con cla ri dad, pa ra avan- 
zar se ha cía pre ci so cam biar de fi lo so fía y de sa rro llar una
con cep ción mate ma ti za ble del mo vi mien to en el mar co de
un nue vo sis te ma. Se gu ra men te es por ello por lo que Ga li- 
leo em pe zó por dis cu tir lar go y ten di do las ob je cio nes tra- 
di cio na les de los aris to té li cos en su Diá lo go so bre los dos
má xi mos sis te mas del mun do, per sua di do de que era inú til
pre sen tar de bue nas a pri me ras prue bas a in te li gen cias in- 
ca pa ces de cap tar el al can ce de las mis mas. Ha bía que co- 
men zar por ree du car a esas in te li gen cias. Pe ro Ga li leo se
en fren ta ba con ad ver sa rios po ten tes, pa la di nes de la tra di- 
ción y, so bre to do, de fen so res del sen ti do co mún, el sen ti- 
do de quie nes no es tán ha bi tua dos a pen sar ma te má ti ca- 
men te. Aho ra bien: la in ter pre ta ción ma te má ti ca de la ex- 
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pe rien cia cons ti tu ye el fun da men to de la nue va cien cia. Pa- 
ra Ga li leo, en efec to, el mun do no po día com pren der se
más que ma te má ti ca men te; y arre ba ta do por los éxi tos pri- 
me ros de es te mé to do —y qui zás, tam bién por un afán de
pro vo ca ción— pu do lle gar a dar la im pre sión de que la ex- 
pe ri men ta ción no de sem pe ña ba más que un pa pel se cun- 
da rio, a lo su mo des ti na da a ilus trar una teo ría que era au- 
to su fi cien te. Es ta con cep ción, de na tu ra le za es en cial men te
fi lo só fi ca, ex ce día las ca pa ci da des cien tí fi cas de su épo ca
(hu bo que es pe rar a New ton pa ra que, con el cál cu lo in fi ni- 
te si mal, la teo ría hi cie ra su apa ri ción); pe ro, con to do, se ña- 
ló el ad ve ni mien to de un nue vo es píri tu cien tí fi co. Di cho
es píri tu pu so de nue vo de ac tua li dad a la fi lo so fía pla tó ni ca
(la del Ti meo) con ob je to de com ba tir me jor el aris to te lis- 
mo que ani ma ba a las con cep cio nes de la cien cia por en- 
ton ces en bo ga.

Se gún los aris to té li cos, las ma te má ti cas cons ti tu yen una
cien cia au xi liar que se ocu pa de abs trac cio nes y que, por lo
mis mo, po see me nos va lor que las cien cias que tra tan de
las co sas rea les. Por el con tra rio, los pla tó ni cos con ce den
un va lor su pre mo a las ma te má ti cas y les otor gan una po si- 
ción cla ve en el es tu dio de la na tu ra le za.

No fue otra la con cep ción de Eins tein: «El prin ci pio ver- 
da de ra men te crea dor es tá en las ma te má ti cas. Por con si- 
guien te, en cier to sen ti do con si de ro co mo ver da de ro que
el pen sa mien to pu ro pue de cap tar la rea li dad, co mo so ña- 
ron los an ti guos».[1] La au da cia de sus po si cio nes fi lo só fi cas
de sem pe ñó sin du da un pa pel na da des pre cia ble en la
obra de Eins tein co mo fí si co, y uno no pue de me nos que
contra po ner sus éxi tos a las di fi cul ta des con que tro pe zó
Hen ri Poin ca ré en ese cam po. Es te úl ti mo se en contró en
des ven ta ja a cau sa de los as pec tos em píri cos y kan tia nos
de su pen sa mien to, aun que dis pu so mu cho me jor que
Eins tein del uti lla je ma te má ti co ne ce sa rio pa ra la ela bo ra- 
ción de las nue vas teo rías fí si cas. Si Eins tein ad mi te com pa- 
ra ción con Ga li leo es por ha ber con ju ga do una gran li ber- 
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tad de pen sa mien to, eman ci pa do de la ser vi dum bre a la
tra di ción, con una con fian za ab so lu ta en el so me ti mien to
de la na tu ra le za a le yes ma te má ti cas. No obs tan te, la fi lo so- 
fía que ha bía guia do a Eins tein en sus fruc tuo sas in ves ti ga- 
cio nes so bre las teo rías de la re la ti vi dad se vol vió contra él
con oca sión del de sa rro llo de la teo ría cuán ti ca: Eins tein
po seía la vi sión de un mun do de ter mi nis ta y re cha za ba, pa- 
ra re pe tir su ex pre sión, «la idea de un Dios que jue ga a los
da dos», es de cir, la idea de le yes fí si cas for mu la das en tér- 
mi nos de pro ba bi li da des.

Así pues, no to das las fi lo so fías ayu dan al sa bio, y hay
una la bor que es in dis pen sa ble: la de des cu brir aqué llas
que, en unas de ter mi na das cir cuns tan cias, de sem pe ñan un
pa pel po si ti vo. Tal pa pel pu die ron de sem pe ñar lo en el pa- 
sa do ideas que ya no com pren de mos o que juz ga mos erró- 
neas. El sec ta ris mo y el dog ma tis mo son siem pre los prin ci- 
pa les pe li gros. Por ello nues tro se mi na rio no es el de una fi- 
lo so fía ma te má ti ca de ter mi na da: en él se pre sen tan y dis- 
cu ten ideas di fe ren tes, in clu so opues tas. De al gu na ma ne- 
ra, nues tra di vi sa es la de Saint-Exu pé ry: «Quien di fie re de
mí me en ri que ce». Ello nos obli ga a per ma ne cer a la es cu- 
cha de la cien cia en mar cha, a mos trar nos preo cu pa dos por
ex traer las ideas pues tas en prác ti ca en las teo rías, a la ma- 
ne ra co mo lo hi cie ron Gon se th y Laut man. No ha lu gar a
una fi lo so fía te me ro sa an te las ma te má ti cas y am pu lo sa en
sus pre su pues tos, cu ya prin ci pal preo cu pa ción fue ra la de
ha llar su jus ti fi ca ción a pos te rio ri en los fan tas mas de una
cien cia ob so le ta.

Des gra cia da men te, la so lu ción de con ti nui dad apa re ci- 
da des de prin ci pios de si glo en tre fi lo so fía y ma te má ti cas
cons ti tu ye un te rreno pro pi cio pa ra cier tas ideas des fa vo ra- 
bles a la fi lo so fía. ¿Cuá les son, en 1981, los fi ló so fos que se
ocu pan si quie ra un po co de ma te má ti cas vi vas? Es cier to
que, in ver sa men te, son nu me ro sos los ma te má ti cos que se
nie gan a dis cu tir de su es pe cia li dad y se en cas ti llan en
cues tio nes pu ra men te téc ni cas, ig no ran tes de to do aque llo
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que ame na ce con ale jar los de ellas; in clu so, so pre tex to de
sub je ti vi dad, de jan de la do en sus enun cia dos to do lo que
no ha ya re ci bi do la con sa gra ción de una for mu la ción axio- 
má ti ca. Cuan do es ta ac ti tud afi lo só fi ca no es fru to de los
cons tre ñi mien tos que con lle va la pro duc ción ma te má ti ca,
un exa men aten to po ne a me nu do de ma ni fies to en ella
una gran in di fe ren cia, cuan do no un sin gu lar des pre cio, por
la fi lo so fía del pró ji mo, más que por la fi lo so fía en tan to
que tal. Por que, a tí tu lo in di vi dual, la ma yo ría de es tos ma- 
te má ti cos po see opi nio nes más o me nos cla ras y co he ren- 
tes so bre la na tu ra le za de los en tes ma te má ti cos, so bre la
im por tan cia de tal o cual con cep to, e in clu so so bre las re la- 
cio nes en tre las ma te má ti cas y las dis ci pli nas afi nes, co sas
to das ellas cons ti tu ti vas de una po si ción fi lo só fi ca.

Des de el pun to de vis ta de la prác ti ca ma te má ti ca, una
tal ac ti tud qui zás no ten ga, a cor to pla zo, con se cuen cias la- 
men ta bles; pe ro, en el ca so de que lle ga ra a ge ne ra li zar se,
ca bría pre gun tar se por el de ve nir de las ma te má ti cas. Pues
si des de los grie gos las ma te má ti cas han da do el ejem plo
de una uni dad per fec ta, ello ha si do por que, ge ne ra ción
tras ge ne ra ción, al gu nos ma te má ti cos se han pre gun ta do
so bre la na tu ra le za pro fun da de las ma te má ti cas, so bre sus
lí neas di rec tri ces y fe cun dan tes; y por que han sa bi do ex- 
traer de su re fle xión los ele men tos uni fi ca do res. Es te tra ba- 
jo de uni fi ca ción siem pre se ha lle va do a tér mino en el sen- 
ti do de una ge ne ra li za ción cre cien te, apor tan do sin ce sar al
ma te má ti co nue vos ob je tos de es tu dio y, por ello mis mo,
re ge ne ran do el Cuer po de las ma te má ti cas.

In ver sa men te, las fi lo so fías de las cien cias que han da do
prue bas de una me jor ade cua ción han si do siem pre las que
se han en fren ta do con los tra ba jos cien tí fi cos de su épo ca.
Ello no sig ni fi ca que la fi lo so fía de las cien cias ha ya de des- 
de ñar la po si bi li dad de vol ver su mi ra da a las pro duc cio nes
de los si glos pa sa dos. Al in te re sar se por la gé ne sis de los
con cep tos ma te má ti cos de hoy día, el fi ló so fo le pro por cio- 
na al ma te má ti co la ilus tra ción his tó ri ca in dis pen sa ble pa ra
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una bue na com pren sión de las gran des co rrien tes del pen- 
sa mien to ma te má ti co con tem po rá neo.

És tas son las ideas que han ser vi do de guía a los au to res
y rea li za do res —cien tí fi cos y fi ló so fos— de es te li bro. En él
se en cuen tran tres ti pos de tex tos:

unos que se in te re san por mos trar có mo han
sur gi do con cep tos ma te má ti cos tan im por tan- 
tes co mo el de con ti nuo, la no ción de fun ción,
o el de in fi ni to;

otros don de se dis cu ten los mé to dos y las
ideas sub ya cen tes en las teo rías con tem po rá- 
neas;

otros, por fin, con sa gra dos a mos trar la di ver- 
si dad de in te rac cio nes exis ten tes, a la vez, en
el seno de las ma te má ti cas y con las otras dis- 
ci pli nas.

Es pe ra mos con ven cer así a nues tros lec to res de que las
ma te má ti cas sin fi lo so fía son cie gas, mien tras que la fi lo so- 
fía de la ma te má ti ca sin ma te má ti cas vi vas es va cía.
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Pri me ra par te

De las ma te má ti cas a
la rea li dad
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Al gu nas ob ser va cio nes so bre el tra to que re ci be
el con ti nuo en los Ele men tos de Eu cli des y en la
Fí si ca de Aris tó te les

Mau ri ce Ca veing

En la his to ria del pen sa mien to cien tí fi co, la no ción de
con ti nuo ha he cho su apa ri ción y ex pe ri men ta do trans for- 
ma cio nes ya sea en el do mi nio de las ma te má ti cas, ya sea
en el de la fí si ca, y a ve ces de un mo do so li da rio. So bre es- 
te ex tre mo, los an ti guos grie gos ha bían al can za do una con- 
cep ción que se man tu vo co mo clá si ca du ran te lar go tiem- 
po, y que cons ti tu ye el ob je to de las ob ser va cio nes que si- 
guen.

En la ac tua li dad, el ma te má ti co dis po ne de teo rías y de
mé to dos que le per mi ten uti li zar di cha no ción con se gu ri- 
dad, pe ro exis ten cier tos pro ble mas de or den epis te mo ló- 
gi co, y en par ti cu lar el si guien te: ¿cons ti tu ye el con ti nuo un
da to pri mi ti vo e in tui ti vo al que los con cep tos ma te má ti cos
no ten drían sino que de ter mi nar pro gre si va men te, de ma- 
ne ra ca da vez más com ple ta y pre ci sa? Ade más, las doc tri- 
nas fi lo só fi cas no son uná ni mes en cuan to a la na tu ra le za
del pen sa mien to in tui ti vo: unas ven en él una evi den cia cu- 
ya ga ran tía de ver dad se ría la pro pia ra zón; mien tras que
otras lo con si de ran la cap ta ción in me dia ta, por me dio de
los sen ti dos, de un da to pre sen te en el ob je to «real», es
de cir, en el ob je to in duc tor de la per cep ción.

En el trans cur so de esos de ba tes, se ha re que ri do a la
his to ria de las ma te má ti cas. En es pe cial, se ha afir ma do a
me nu do que la geo me tría de los grie gos era «más cer ca na
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a la in tui ción» que las ma te má ti cas de la épo ca mo der na.
De acuer do con es te pun to de vis ta, la in tui ción del con ti- 
nuo se ría, por tan to, un da to de ba se, del cual hu bie ron de
par tir los geó me tras en los co mien zos de la cien cia. ¿Re sis- 
te es ta te sis un exa men his tó ri co pre ci so? És te es el pun to
que qui sié ra mos dis cu tir, con sul tan do pa ra ello el tex to de
los Ele men tos de Eu cli des. En efec to, pues to que pre sen- 
tan el pri mer con jun to teó ri co bien cons ti tui do que ha ya
lle ga do has ta no so tros, pa re ce que ha de re sul tar ins truc ti- 
vo bus car en ellos cuál era el tra ta mien to que se le da ba al
con ti nuo en el si glo III an tes de nues tra era, pa ra tra tar lue- 
go de pre ci sar la ín do le de es ta no ción en el pen sa mien to
grie go.

1. Un cer ti fi ca do de au sen cia

La pri me ra cons ta ta ción re sul ta ne ga ti va: si se bus ca en
Eu cli des el enun cia do ex plí ci to de un prin ci pio de con ti nui- 
dad, no en contra mos na da. Por su pues to, na die es pe ra en- 
con trar enun cia dos del mis mo ti po que el de aqué llos que
no so tros, los mo der nos, de be mos a De dekind o a Can tor y
que, al dar una de fi ni ción de los nú me ros rea les, ha cen ex- 
plí ci ta su es truc tu ra de con jun to per fec to y co nexo, es de- 
cir, de con jun to con ti nuo.[2] En Eu cli des, la at mós fe ra es
muy dis tin ta; el len gua je que se ha bla es el de las «mag ni- 
tu des», y de lo que se tra ta es de me dir las sin em plear los
nú me ros rea les, sino tan só lo ra zo nes en te ras.

Uno po dría sin em bar go fi gu rar se que, a pro pó si to de
las mag ni tu des, o por lo me nos de las lon gi tu des, se men- 
cio na en al gún lu gar del tra ta do un prin ci pio aná lo go al
nues tro, que afir me la exis ten cia, en de ter mi na das con di- 
cio nes, de tal o tal pun to de la rec ta. Por ejem plo, se ría de
es pe rar que así su ce die ra al tra tar de la in con men su ra bi li- 
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dad de dos seg men tos rec ti lí neos. En rea li dad, no hay na da
de eso.

La au sen cia de un tal prin ci pio ha ce cul pa bles de in su fi- 
cien cia a va rias de mos tra cio nes del li bro I de los Ele men- 
tos. Es sa bi do que las de mos tra cio nes de exis ten cia de fi- 
gu ras que pre sen tan tal o tal pro pie dad se su mi nis tran me- 
dian te cons truc cio nes efec ti vas, por com bi na ción de rec tas
y de cír cu los ob te ni dos mer ced a los pos tu la dos 1, 2 y 3.
Pe ro na da se afir ma que con cier na a la exis ten cia de los
pun tos de in ter sec ción, a ex cep ción del pun to cu ya exis- 
ten cia se afir ma en el pos tu la do 5 (pun to don de se cor tan
las rec tas que for man, con una mis ma se can te y del mis mo
la do de és ta, án gu los in te rio res cu ya su ma es in fe rior a dos
rec tos).

Las de mos tra cio nes de fi cien tes son las de las pro po si- 
cio nes 1 y 22 (in ter sec cio nes de dos cír cu los), y 12 (in ter sec- 
cio nes de un cír cu lo y una rec ta); igual la gu na se cons ta ta
en el li bro III. Si se in tro du ce la si guien te pro po si ción: «Si
to dos los pun tos de una lí nea rec ta pue den re par tir se en
dos cla ses ta les que ca da pun to de la pri me ra cla se es té “a
la iz quier da” de ca da pun to de la se gun da cla se, en ton ces
exis te un pun to y uno só lo que pro du ce es ta par ti ción de
to dos los pun tos en dos cla ses o di vi sión de la lí nea rec ta
en dos par tes», pro po si ción que cons ti tu ye el pos tu la do o
axio ma de De dekind[3] pa ra los pun tos de la rec ta, en ese
ca so es po si ble de mos trar que, por una par te, si una lí nea
rec ta tie ne uno de sus pun tos en el in te rior de un cír cu lo y
otro en el ex te rior, en ton ces tie ne dos pun tos en co mún
con él; y, por otra par te, el teo re ma equi va len te pa ra el ca- 
so de dos cír cu los re sul ta tam bién de mos tra ble. De es ta
ma ne ra, las de mos tra cio nes de fi cien tes pue den com ple tar- 
se con ve nien te men te.

Por lo co mún, es tos he chos se in ter pre tan di cien do que
Eu cli des se con ten tó con cap tar in tui ti va men te la con ti nui- 
dad y no enun ció el prin ci pio de con ti nui dad. Sin in ves ti gar
más a fon do, se ad mi te que el ma te má ti co grie go con fía en


